
 

 
 

การศึกษาเปรียบเทียบวิธีการคํานวณทฤษฎีบทของเบส 
โดยใชแบบแผนภาพรูปตนไมกับการใชตารางแจกแจงความถี่  

 
                                                                                                        ชะเอม สายทอง* 

0*โปรแกรมวิชาคณิตศาสตร คณะวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี มหาวิทยาลัยราชภัฏบาน                 
สมเด็จเจาพระยา 1061 ถนนอิสรภาพ แขวงหิรัญรูจี เขตธนบุรี กรุงเทพฯ 10600 

 
แนวคิดทฤษฎีบทของเบส 

  การทํานายเหตุการณในอนาคตอยาง
หนึ่งเม่ือกําหนดเหตุการณมาใหหรือท่ีเกิดกอน 
ในการคํานวณคาความนาจะเปนซ่ึงเปนเร่ืองท่ี
ทําไดงาย เพราะวาเหตุการณท่ีกลาวถึงเปน
เหตุการณท่ีเกดิตอเนื่องกนัเชน ถาโฆษณาสินคา
ยอมหมายถึงความตองการทีจ่ะทําใหสินคานั้น
ขายไดด ี ดังนัน้คาความนาจะเปนท่ีสินคาจะขาย
ไดดยีอมมีคามากข้ึน หรือถาสภาพอากาศใน
วันนี้มีเมฆมากและความช้ืนในอากาศสูงยอมมี
ผลใหเกิดฝนตกมากกวา เร่ืองเหลานี้เปนการ
คํานวณโดยใชความนาจะเปนแบบมีเง่ือนไขซ่ึง
มีหลักการดังตอไปนี้  
   บทนิยาม 1    ความนาจะเปนของเหตุการณ A 
เม่ือกําหนดเหตุการณ B ให แทนดวยสัญลักษณ 
P(A|B) และ P(A|B) มีคาดังนี้   

          P(A|B) = 
P(B)

B)P(A∩  เม่ือ P(B) > 0  

โดยท่ี P(A|B) อานวาความนาจะเปนของ
เหตุการณ A เม่ือกําหนดเหตุการณ B  จากบท

นิยามจดัสมการ  P(A|B)  =  เสียใหม

จะไดสูตรสําหรับการหาคาความนาจะเปนแบบ

มีเงื่อนไขคือ  P(A∩B) = P(B) P(A|B)  

P(B)
B)P(A∩

ถากําหนดเหตุการณยอยๆ เกิดข้ึนกอน 
แลวเหตุการณตามมามีจริง ใหกลับไปทํานาย
เหตุการณยอยๆ ท่ีมากอนวาเหตุการณใดมีความ
นาจะเปนท่ีเกดิข้ึนมีคาเทาไร ตัวอยางเชน 
ผูจัดการหางสรรพสินคาแหงหนึ่งไดโฆษณา
สินคาในรานไวหลายทางเชน ทางวิทย ุ ทาง
โทรทัศน ทางหนังสือพิมพ และทางเครือขาย
คอมพิวเตอร (internet) ตอมามีลูกคาเขามาซ้ือ
สินคา ผูจัดการตองการทราบวาท่ีลูกคาซ้ือสินคา

บทความวิจัย
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ในเร่ืองของโหราศาสตรหรือเรียกอยาง
ชาวบานวาหมอดูก็เปนอีกตัวอยางหนึ่ง  หมอดู
เปนเร่ืองของการคิดท่ีใชวิธีการใหเหตุผลเชิง
อุปนัยอยางหนึ่ง คืออางเหตุท่ีมีหรือท่ีเกิดข้ึน
ซํ้าๆ กัน แลวนําไปทํานายคนท่ีมาใหทํานายวา
เขากับเหตุการณหรือขอมูล วัน เดือน ปเกดิ ของ
คนท่ีมีเหตุการณท่ีเปนตัวอยางมาแลว จึงทํานาย
ไปตามนั้น ซ่ึงในบางคร้ังก็อาจจะไมจริงก็ได  
การทํานายไปแบบนั้นเปนเพียงความนาจะเปน
มากกวา  ยกตัวอยางเชน ชายคนหน่ึงมีสีหนา
เศรา เดินเขาไปหาหมอดูเพื่อตองการใหหมอดู
ทํานาย ซ่ึงหมอดูมักจะรูโดยประสบการณวาผู
ท่ีมาใหดูมักจะมีเร่ืองทุกขรอนแนนอน หมอดู
จะตองถามวนั เดือน ปเกิด แนนอน และเปด
ตําราซ่ึงเขียนไวโดยอาศยัวิธีการใหเหตุผลเชิง
อุปนัย  จากนั้นจึงทํานายไปวาสาเหตุของการมี
เร่ืองทุกขรอนเปนทางใดเชน อาจจะเปนทางท่ี
เขาเจ็บปวย มีอุบัติเหตุเกดิข้ึน  โดนไลออกจาก
งาน  หรือมีหนี้สินรุงรัง เปนตน โดยหมอดูจะ
ทํานายไปในทางใดทางหน่ึง การทํานายของ
หมอดูนี้อาจจะจริงหรือไมกไ็ด เปนเร่ืองของ
ความนาจะเปนมากกวา ถาบังเอิญทํานายไปตรง
กับความจริงของชายคนน้ัน  ก็เรียกวาความ
นาจะเปนมีสูง ทําใหหมอดูทายแมนมาก 

ตัวอยางอ่ืนๆ เชน สมมุติวามีรถ
ทัศนาจรคันหนึ่งเกิดอุบัตเิหตุชนราวสะพาน 

รถยนตเสียหลักตกลงไปในแมน้ํามีผูบาดเจ็บ
และตายหลายคน  ตอมาทราบวาคนขับไปตายท่ี
โรงพยาบาล  ตํารวจและแพทยไดชวยกนัตรวจ
สถานท่ีเกิดอุบัติเหตุ พิสูจนศพคนขับรถ  
สอบถามผูท่ีรอดชีวิต  จงึไดตั้งประเดน็ไววา
คนขับเมาสุรา หลับใน  หรือเบรครถยนตชํารุด  
ปญหาคือ เม่ือทราบวามีอุบัติเหตุ คนขับตาย 
ความนาจะเปนท่ีคนขับเมาสุรา ความนาจะเปน
ท่ีคนขับหลับใน หรือความนาจะเปนท่ีเบรค
รถยนตชํารุด อยางไหนจะมีคาสูงกวากัน นี่เปน
ปญหาท่ีตองหาขอมูลหลักฐานมายืนยัน การ
คํานวณปญหาอยางนี้การใชทฤษฎีบทของเบส
เปนทางหนึ่งท่ีจะชวยได 

ทฤษฎีบทของเบส (Bayes theorem) คิด
ข้ึนโดยนกัคณติศาสตรชาวอังกฤษช่ือโทมาส 
เบส  (Thomas Bayes)  ซ่ึงมีชีวิตอยูระหวาง ค.ศ. 
1702-1761ไดใหคําตอบในการหาคาความนาจะ 
เปนวาเหตุการณใดๆ (ท่ีเปนเหตุการณยอยๆ) 
เกิดข้ึนดวยความนาจะเปนเทาไรเม่ือทราบ
เหตุการณท่ีเกดิข้ึนในภายหลัง ซ่ึงเรียกวาความ
นาจะเปนแบบมีเง่ือนไข ผลงานของเบส
เกี่ยวกับเร่ืองนีไ้ดติพิมพเผยแพรเม่ือ ค.ศ. 1765 
หลักพ้ืนฐานของทฤษฎีบทของเบสจะตองรู
ความหมายของผลแบงกั้น (partition) ซ่ึงมี
หลักการดังตอไปนี ้
บทนิยาม 2. B1, B2, B3, …, Bn จะเปนเหตุการณ
ท่ีเปนผลแบงกั้นของปริภูมิตัวอยาง S ถา
เง่ือนไขตอไปนี้เปนจริง 
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1)  B1, B2, B3, …, Bn  เปนเหตุการณไมเกดิ    
     รวมกัน  

2)  S = U
n

 
1i

iB
=

3)  P(Bi)> 0 เม่ือ i = 1, 2, … , n 
 

ตัวอยาง 1. ในการโยนลูกเตาลูกหนึ่งท่ีมี 6 หนา 
แตละหนาเขียนเลข 1, 2 , …, 6 ไวตามลําดบั 
ดังนั้น  
S = {1, 2 , …, 6} ถาให B1 = {1, 2}   B2 = {3}  
และ  B3 = {4, 5, 6}  จะไดวา B1, B2 และ  B3  
เปนผลแบงกัน้ของ S  เพราะวา  
   1)  B1, B2 และ B3 เปนเหตุการณท่ีไมเกิดรวม  

   2)  B1 ∪ B2 ∪ B3  =  S 

   3)  P(Bi)  >  0  เม่ือ i  =  1, 2, 3 
ทฤษฎีบทของเบส กลาวไวดงัตอไปนี ้    
ทฤษฎีบทของเบส ถา B1, B2,…, Bn เปน
เหตุการณ n เหตุการณท่ีเปนผลแบงกั้นของ
ปริภูมิตัวอยาง S แลว สําหรับเหตุการณ A ใดๆ 
ใน S จะได 

     P(Bj | A)  =   
∑
=

n

i
ii

jj

)B|A(P)B(P

)B|A(P)B(P

1

 

  การคํานวณความนาจะเปนตามทฤษฎี
บทของเบส มีหลายวิธีในท่ีนี้จะเสนอแบบที่เปน
ตัวชวยคํานวณ 2 รูปแบบคือ  (1) แผนภาพรูป

ตนไม  และ (2) ตารางแจกแจงความถ่ี  ซ่ึงทั้ง 2 
แบบมีวิธีการคํานวณดังตัวอยางตอไปนี้  

 
ตัวอยาง 2. สมมุติวาเคร่ืองจักร ก, ข และ ค ของ
โรงงานแหงหน่ึงมีกําลังผลิตสินคาได 50, 30 
และ 20 เปอรเซ็นต ของจํานวนสินคาท่ีผลิตได
จากโรงงานตามลําดับ และปรากฏวาสินคา
ดังกลาวเม่ือสงออกไปจําหนาย มีสินคาท่ีชํารุดท่ี
ผลิตมาจากเคร่ืองจักร ก, ข และ ค เปนจํานวน 3, 
4 และ 5 เปอรเซ็นตตามลําดบั ถาสุมเลือกสินคา
ข้ึนมา 1 ช้ิน จงหา (1) ความนาจะเปนท่ีไดสินคา
ท่ีชํารุด  (2) ถาหยิบสินคาข้ึนมา 1 ช้ินและพบวา
เปนสินคาท่ีชํารุด จงหาความนาจะเปนท่ีได
สินคานั้นมาจากการผลิตโดยเคร่ืองจักร ก 
วิธีทํา  
วิธีท่ี 1. ใชแผนภาพรูปตนไม ให B1, B2 และ B3 
เปนเหตุการณท่ีเลือกไดสินคาท่ีผลิตจาก
เคร่ืองจักร ก, ข และ ค ตามลําดับ A เปน

เหตุการณท่ีเลือกไดสินคาท่ีชํารุด ดังนัน้ A′คือ
เหตุการณท่ีเลือกไดสินคาท่ีไมชํารุด สราง
แผนภาพรูปตนไมแสดงเหตุการณท่ีตอเนื่องกัน  
ดังภาพท่ี 1 



 

ภาพท่ี 1. แผนภาพรูปตนไมแสดงเหตุการณท่ีตอเนื่องกนั 
 

วิธีท่ี 2.   ใชตารางแจกแจงความถ่ี   สมมุติวามี
สินคาท่ีสํารวจ 1,000 ช้ิน คํานวณหาความถ่ีของ
เหตุการณท่ีเกีย่วของกนั ไดดังตารางท่ี 1 

1) ตามหลักการความนาจะเปนแบบมีเง่ือนไข   
ดังนั้น 
  P(A)  =   ความนาจะเปนท่ีไดสินคาท่ีชํารุดท่ี 
                  ผลิตจากเคร่ืองจักร  ก, ข หรือ ค 

           =   ∑
=

3

1i
)iB|A(P)iB(P

           =   (0.50)(0.03) + (0.30)(0.04) +   
                (0.20)(0.05) 
          =    0.037  
นั่นคือ ความนาจะเปนท่ีไดสินคาท่ีชํารุดเทากับ 
0.037 
2) จากทฤษฎบีทของเบสจะได 

  P(B1|A)  =  ความนาจะเปนท่ีไดสินคามาจาก   
                     การผลิตโดยเคร่ืองจักร ก ถา  
                     สินคาท่ีหยิบมา 1 ช้ิน  พบวาเปน  
                     สินคาท่ีชํารุด  

       =    
∑
=

3

1

11

i
ii )B|A(P)B(P

)B|A(P)B(P
 

       =    0370
030500

.
).)(.(    

                   =  0.4054  

 
ตารางท่ี 1. ตารางแจกแจงความถ่ีของสินคาท่ี 
                  สํารวจ 1,000 ช้ิน 
 

A A′ จํานวนสมาชิกของ รวม 

B1 15 485 500 
B2 12 288 300 
B3 10 190 200 
รวม 37 963 1,000 

 
1)  P(A)  =  ความนาจะเปนท่ีไดสินคาท่ีชํารุดท่ี 
                    ผลิตจากเคร่ืองจกัร  ก, ข หรือ ค 
  =   

000,1
37  

               =    0.037  
2)  P(B1|A)  =  ความนาจะเปนท่ีไดสินคามาจาก
การผลิตโดยเคร่ืองจักร ก ถาสินคาท่ีหยิบมา 1 
ช้ิน พบวาเปนสินคาท่ีชํารุด  
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             =  
37
15  

             =  0.4054  
  
ตัวอยาง 3. ในสวนสาธารณะแหงหนึ่งมีมานั่ง
อยูจํานวน 1,000 ตัว  ในจํานวนนี้เปนมานั่งท่ีทํา
ดวยไม 40% ท่ีเหลือเปนมานั่งท่ีทําดวยหนิ ถา
ในแตละวนั 4% ของมานั่งท่ีทําดวยไมมีผูคนนั่ง 
และ 1% ของมานั่งท่ีทําดวยหินมีผูคนนัง่ ถา
ทานเห็นคนนัง่มาน่ังอยูคนหน่ึงไมทราบวาเปน
มานั่งท่ีทําดวยไมหรือทําดวยหิน จงหาความ
นาจะเปนท่ีมานั่งท่ีคนน่ังอยูนั้นเปนมานั่งท่ีทํา
ดวยไม 
วิธีทํา ให A เปนเหตุการณท่ีพบคนนั่งมาน่ัง    

     ดังนั้น A′ เปนเหตุการณท่ีไมพบคนนั่งมานั่ง  
  W เปนเหตุการณท่ีท่ีเลือกไดมานั่งท่ีทําดวยไม 
  M เปนเหตุการณท่ีท่ีเลือกไดมานั่งท่ีทําดวยหิน 
      ถาตองการหาความนาจะเปนท่ีมานั่งทําดวย
ไมเม่ือเห็นคนนั่งอยู นั่นคือตองการหาคาของ 
P(W|A)  

 
วิธีท่ี 1. ใชแผนภาพรูปตนไม สรางรูปตนไม
แสดงเหตุการณไดดังภาพท่ี 2 

    

 
จากทฤษฎีบทของเบสจะได  
P(W|A)   =   

M)|P(AP(M)W)|P(AP(W)
W)|P(AP(W)

+

               =    
1)(0.40)(0.04)(0.60)(0.0

4)(0.60)(0.0
+

               =   
0.028
0.024  

               =    0.8571 
วิธีท่ี 2.  ใชตารางแจกแจงความถ่ี    สมมุติวามี
ผูคนเขามาในสวนสาธารณะจํานวน 1,000 คน  
สรางตารางแจกแจงความถ่ีแสดงเหตุการณท่ี
เกี่ยวของกันไดดังตารางท่ี 2  
 
ตารางท่ี 2. ตารางแจกแจงความถ่ีของผูคนเขามา
ในสวนสาธารณะจํานวน 1,000 คน   
 

A A′ จํานวนสมาชิกของ รวม 

W 24 576 600 
M 4 396 400 
รวม 28 972 1,000 

        
จากตารางท่ี 2 จะได  

ภาพท่ี 2. รูปตนไมแสดงเหตุการณ

 P(W|A)   =   
Aกของจํานวนสมาชิ

Aที่อยูในWกของจํานวนสมาชิ  

                =    
28
24

                =    0.8571 
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การศึกษาเปรียบเทียบวิธกีารคํานวณโดย
ใชแบบแผนภาพรูปตนไมกับการใชตาราง
แจกแจงความถ่ี  

โดยต้ังสมมุตฐิานวา นักศึกษาจะสอบได
คะแนนโดยการคํานวณแบบตารางแจกแจง
ความถ่ีสูงกวาคะแนนสอบโดยการคํานวณแบบ
ใชรูปตนไม จากนัน้ไดทําการวิเคราะหขอมูล
โดยใชคาสถิติ t สําหรับขอมูลคูและไมเปน
อิสระแกกนั 

         เนื่องจากผูเขียนบทความน้ีไดสอนรายวิชา 
ความนาจะเปนและสถิติเบ้ืองตน และรายวิชา
สถิติเชิงคณิตศาสตร เห็นวาการสอนในเร่ือง
ทฤษฎีของเบสนักศึกษาเขาใจยาก โดยเฉพาะใน
เร่ืองการคํานวณคาความนาจะเปนในทฤษฎีของ
เบส จึงไดสรางรูปแบบการคํานวณ 2 วิธีคือ การ
คิดคํานวณทฤษฎีบทของเบสโดยใชแบบแผน 
ภาพรูปตนไม กับแบบการใชตารางแจกแจง
ความถ่ี การคํานวณคาความนาจะเปนดังกลาว
นาจะเปนตัวชวยท่ีทําไดงาย จึงไดทดลองนาํ 

การวิเคราะหขอมูล 
     กําหนดให d  คือผลตางระหวางคะแนนสอบ
จากการคํานวณแบบตารางความถ่ี กับคะแนน
สอบโดยการคํานวณแบบใชรูปตนไม  ซ่ึงใน
ท่ีนี้  d  = Y – X  
 1) สมมุติฐานท่ีตั้ง  
Ho : μd = 0  (คะแนนสอบโดยการคํานวณแบบ      
        ตารางความถ่ีมีคาเทากับคะแนนสอบโดย วิธีการท้ัง 2 ไปทดลองสอนใหนักศึกษาใชคิด

คํานวณ และหลังจากนัน้ไดทดสอบนักศึกษาท่ี
เรียน จํานวน 16 คน ผลการทดสอบไดคะแนน
ดังตารางท่ี 3 ในท่ีนี ้ X แทนคะแนนสอบโดย
การคํานวณแบบใชรูปตนไม และ Y แทน
คะแนนสอบโดยการคํานวณแบบตารางความถ่ี  

         การคํานวณแบบใชรูปตนไม) 

Ha : μd > 0  (คะแนนสอบโดยการคํานวณแบบ 
        ตารางความถ่ีมีแนวโนมจะสูงกวาคะแนน 
        สอบโดยการคํานวณแบบใชรูปตนไม) 
 
  
  
  
  
  
  
  

ตารางท่ี 3.  ผลการทดสอบการคํานวณทฤษฎีบทของเบสจากนักศึกษาจํานวน 16 คน 
 
คนท่ี 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 
X 4 2 0 0 0 18 0 0 4 3 8 5 3 15 6 6 
Y 9 5 2 4 2 19 10 10 3 0 2 0 0 16 10 5 

  
 



 

  2)  เลือกคาสถิติท่ีใช  เนื่องจากขอมูลคู และไม
เปนอิสระแกกนั ใชคา t  สําหรับการทดสอบ  

ตารางท่ี 4.  คาของ d และ d2 ของนักศึกษาท่ีถูก
ทดสอบจํานวน 16 คน 
นักศึกษา
คนท่ี

     จากสูตร  tcal     =      

n
dS
dd μ−

  3) กําหนดระดับนัยสําคัญท่ี α = 0.05 จาก
ตารางการแจกแจง t  ท่ีระดับนัยสําคัญ 0.01 และ
ระดับข้ันแหงความเสรี (df)   = 16 – 1 = 15  ได
คาวิกฤติ t เทากับ 1.753  แสดงดังภาพท่ี 4 

 
            

ภาพท่ี 4. คาวกิฤติ t 
   4)  การคํานวณ  จะหาคาสถิติ t จากสูตร   
 tcal  =  

n
dS
dd μ−     ดังนัน้จึงตองหาคาของ  และ  

Sd  สรางตารางแสดงคาของ d และ d2   ซ่ึง  

d

d = Y – X  ไดดังตารางท่ี 4   คํานวณได  

∑ d = 23   และ = 357   ใชคาท่ีไดค
คา d  และ  d ไดดังตอไปนี ้

2d∑ ํานวณ
S

d    =  
n
d∑     =    

16
23       =    1.44 

Sd   =  )1(

2)()2(
−
−∑ ∑

nn
ddn        

       =  )(
)()(

11616

22335716
−
−       =   4.65 

X Y d = Y – X d2

1 4 9 5 25
2 2 5 3 9
3 0 2 2 4
4 0 4 4 16
5 0 2 2 4
6 18 19 1 1
7 0 10 10 100
8 0 10 10 100
9 4 3  – 1  1
10 3 0 – 3 9
11 8 2 – 6 36
12 5 0  – 5 25
13 3 0 – 3 9
14 15 16 1 1
15 6 10 4 16
16 6 5 – 1 1
รวม  23 357

      คํานวณไดคา   tcal     =     

n
dS
dμd −

                                         =   

16
4.65
01.44 −  = 1.24    

    5)  ผลสรุป การคํานวณได  tcal = 1.24 

เปรียบเทียบกบัคาวิกฤติ ได 1.24 < 1.753 จึง

ยอมรับ Ho ท่ีวา μd = 0   

การแปลผล 
                ผลจากการวิเคราะหขอมูล สรุปไดวา 
คะแนนสอบโดยการคํานวณแบบตารางความถ่ี
ไมสูงไปกวาคะแนนสอบโดยการคํานวณแบบ
ใชรูปตนไมอยางมีนัยสําคัญ 

0.05

1.753
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